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Instrukcja dla ucznia

Rozwigzania zadan zapisz na kartkach formatu A4, na jednej karcie rozwigzanie
jednego zadania.

W czasie konkursu nie wolno uzywac¢ kalkulatora ani tablic ze wzorami.
Czas przeznaczony na rozwigzanie zadan wynosi 120 minut.

Zyczymy powodzenia
Organizatorzy



Zadanie 1. Dwa slimaki petzng z jednakowa predkosciag wzdtuz centymetra krawieckiego.
Pierwszy §limak zaczal wedrowke wczesniej 1 do tej pory przeszedt 78,3 cm. Ile do tej pory
przeszedt drugi $limak, jesli pierwszy §limak przeszedt trzy razy tyle, ile drugi §limak
przeszedt do momentu, w ktérym pierwszy slimak przeszedt tyle, ile do tej pory przeszedt
drugi §limak? Zaktadamy, ze kazdy ze §limakow zaczynal wedrowke na poczatku centymetra
krawieckiego.

Zadanie 2. Punkt P lezy na prostej y = x—2, a punkt Q lezy na okregu 0 o srodku S(4, —3)
i §rednicy 5. Wiadomo tez, ze Srodek tego okrggu lezy na prostej PQ. Punkt R jest takim
punktem okregu 0, ze |ZQPR| =30°.

a) Zapisz odlegtos¢ d punktu S od prostej PR jako funkcje zmiennej x bedacej odcigta (tzn.
pierwszg wspotrzedna) punktu P.

b) Wyznacz najmniejsza i najwicksza odcigtg punktu P, dla ktdrej istnieje punkt P,
spelniajacy warunki zadania.
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Zadanie 3. Dla jakich warto$ci parametru a rownanie x* +ax+—+— =—6 ma dwa rozne
X X

rozwigzania, ktorych suma kwadratéw jest rowna 7?
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Zadanie 4. Wyznacz liczbg n, dla ktorej 3+33+333+...+333...33= 107 _ 23i .
oar 27 27

Uzasadnij, Ze taka liczba jest tylko jedna.

Zadanie 5. Okregi o $srodkach A i B i roznych promieniach przecinaja si¢ w punktach P i Q.
Punkt C jest punktem przecigcia wspolnej stycznej poprowadzonej do tych okregdw i prostej
AB. Punkty X i Y sg punktami tych okregow odpowiednio o srodkach w punktach B i A,
lezacymi po r6znych stronach prostej AB i takimi, ze odcinek AY jest rownolegly do odcinka
BX. Punkt D jest punktem przecigcia odcinka XY i prostej AB. Wyznacz miarg kata CQD.
Podaj petne rozwigzanie.



